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Egenskaper ved integralet
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Egenskaper (forts)

O

Oma < bog f(z) > 0pala,b] er
b
/ f(x)dx >0
Oma <bog f(z) < g(x) pa [a,b] er

/abf(a;)dngabg(a:)dx

Endelig vil vi kreve av integralet at enhver kontin-
uerlig funksjone definert pa et lukket intervall er
Integrerbar.




Fundamentalteoremet

Hvis f er kontinuerlig pa [a, b], ma

I (GLIE

for alle x € |a, b].

Konsekvens av dette:
Dersom F' er en antiderivert til f, er

/ 7(€)d€ = F(b) — F(a)




Partigoner og Riemannsummer

Partisjon P av [a, b|:
A=) < T <To<- < xTp1<x,=>.

Notasjon: Ax; = z; — x;_1,

P| = max Auz;.
1<i<n

Riemannsum R assosiert med P:

R = Zf VAx;

hvor ! € [x;_1,x;] fori =1,2,... n (punktvalg).




| ntegrer bar het

ntegrerbarhet for en funksjon f over et intervall
a,b]: f kalles integrerbar med integral I dersom:
—or enhver ¢ > 0 finnes o > 0 slik at for enhver
partisjon P av |a,b] med |P| < § og enhver
Riemannsum R assosiert med P er

IR—1I| <e.

Notasjon

I/abf(:z:)da:.




Riemannintegr alet

Integralet vi nettopp har definert, kalles
Riemannintegralet.

Det oppfyller aksiomene vi stilte opp, og derfor
ogsa fundamentalteoremet.
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